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Cztery rézne metryki w rodzinie zbioréw wypuktych

Oprocz znanej metryki Hausdorffa w przestrzeni zbioréw wypuklych i zwar-
tych w R™ wprowadza sie inne, nierownowazne jej, ktore pozwalajg wychwycic¢
bardziej subtelne réznice pomiedzy zbiorami, a konkretnie réznice pomiedzy ich
rodzinami Scian podpierajacych.

Andrzej Pli§ wprowadzil w pracy [6] metryke, ktéra wykorzystywal przy do-
wodzeniu jednoznacznosci rozwigzania zagadnienia w sterowaniu optymalnym. Me-
tryka ta, pozniej zapomniana, funkcjonuje obecnie ponownie wprowadzona i stoso-
wana do zagadnien optymalizacji przez Vladimira Demyanova. Znana jest pod jego
imieniem. Moéwiac obrazowo, zbiory sa bliskie w sensie metryki Demyanova, jesli
ich sciany podpierajace w tych samych kierunkach sg sobie bliskie i to jednostajnie
wzgledem kierunkéw [2], [7]. Metryka ta moze by¢ rozszerzana na rodzing zbioréw
wypuklych, niekoniecznie domknietych [5], [4]. Powstaje przestrzen niezupelna,
a problem charakteryzacji jej uzupelnienia jest tylko cze$ciowo rozwiazany [3].

Inna propozycja jest tak zwana metryka Bartelsa-Pallaschke, ktora zwigza-
na jest z relacja réwnowaznosci pozwalajaca zanurzy¢ rodzine zbioréw wypuktych
i zwartych w przestrzeni unormowanej. Jest ona silniejsza niz metryka Demyanova
[2], ale problem jej interpretacji nie jest tak dobrze rozumiany jak w przypadku
metryki Demyanova.

Jeszcze inng propozycja, malo do tej pory opracowana, jest metryka operuja-
ca odlegltosciami wykreséw multifunkcji, ktérych argumentami sg wektory ze sfery
jednostkowej, a warto$ciami odpowiednie Sciany podpierajace zbioréw. Jest ona
nieco stabsza niz metryka Demyanova, co wyraza sie m.in. tym, ze obroty zbioréw
sa odwzorowaniami cigglymi, co nie ma miejsca w przypadku metryki Demyano-
va. Z drugiej strony jest wystarczajaco silna, zeby bliskie zbiory mialy podobne
struktury rodzin zbioréw podpierajacych.
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