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Obnizanie stopnia krzywych Béziera
z ograniczeniem obszaru zmiennosci punktéw kontrolnych
W komunikacie przedstawimy i umotywujemy nowe podejscie do problemu ob-
nizania stopnia krzywych Béziera (zob. np. [1] i prace tam cytowane) polegajace na
ograniczeniu obszaru zmienno$ci punktéw kontrolnych szukanej krzywej Béziera.

Doktadniej, rozwazaé¢ bedziemy nastepujace zadanie. Niech dana bedzie krzy-
wa Béziera P, stopnia n € N,

Po(t) =) peBi(t) (pr €R% 0<t<1),
k=0

gdzie Bj jest k-tym wielomianem Bernsteina stopnia n,

B (t) :== (Z)tk’(l —t)"*  (k=0,1,...,n).
Chodzi o wyznaczenie punktéw kontrolnych qo,q1,...,¢n € R? krzywej Béziera

Q. nizszego stopnia m gwarantujacych spelnienie nastepujacych warunkéow:

N
1. warto$¢ wyrazenia Z | P (tr) — Qum(tr)||? jest mozliwie najmniejsza;
k=0

2. zachowane sa warunki cigglosci w koncach przedziatu parametryzacji:
Q) (0)=PP(0) (i=0,1,....k—1),
QW) =PP1) (G=01,....1-1);

3. punkty kontrolne qr, gx+1,---,qm—1 znajduja sie w zadanych obszarach pro-
stokatnych,
gdzie 0 < tp < t1 < ... <ty <1, -| oznacza norme euklidesowa, natomiast
E+1<m.

Zaproponujemy i poréwnamy dwie metody rozwiazywania postawionego pro-
blemu oparte na programowaniu kwadratowym i strategii zbioru ograniczen aktyw-
nych. Zaznaczmy, ze w wypadku tradycyjnie formutowanego zadania obnizania
stopnia krzywych Béziera (warunki 1.-2.) punkty kontrolne krzywej obnizonego
stopnia mogga znajdowac sie daleko od wykresu krzywej, a ich wspoélrzedne sa cze-
sto duzymi liczbami. Wprowadzenie ograniczen 3. skutkuje bardziej intuicyjnym
rozmieszczeniem punktéw kontrolnych szukanej krzywej i sprawia, ze nadaje si¢
ona do dalszej edycji, co czyni opracowane algorytmy bardziej praktycznymi.
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