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O pewnym problemie sterowania
dla stochastycznego réwnania dyfuzji
w przestrzeni Hilberta z niewypuklym zbiorem sterowan

W trakcie referatu bedziemy rozwazali zagadnienie sterowania optymalnego
dla stochastycznego rownania dyfuzji postaci

{dX(t) = —AX (t)dt + B(u(t), X (1)) dWo (), X (0) = h € H. (1)

W powyzszym réwnaniu H jest o$rodkowa przestrzenia Hilberta, —A : D(A) C
H — H domknietym, dodatnio okreslonym, samosprzezonym operatorem generu-
jacym Cy poétgrupe. B jest dwuliniowym operatorem rézniczkowym rzedu pierw-
szego. W¢ jest nieskonczeniewymiarowym procesem Wienera o kowariancji ) na
przestrzeni H, natomiast v :  x [0,7] — U jest sterowaniem adaptowanym do
procesu Wienera, o warto$ciach w pewnej przestrzeni metrycznej U.

Zagadnienie sterowania optymalnego wiaze si¢ z badaniem odpowiednich wa-
runkow dla problemu

inf J (u), (2)

gdzie funkcjonat kosztu okreslony jest wzorem

s = B | "1l X(s)u(s)) + 9 (X(T) ).

Przedstawimy propozycje zasady maximum w sensie Pontryagina jako warunku
koniecznego. Poniewaz sterowanie pojawia si¢ jako wspotczynnik przy dyfuzji oraz
zbidr sterowan moze by¢ zbiorem niewypuklym, rozwazajac wariacje funkcjonatu
kosztu mamy dodatkowe trudnosci. Wiazg si¢ one z uwzglednieniem rozwiniecia
Taylora funkcjonatu kosztu drugiego rzedu oraz badaniem proceséw sprzezonych
jako tzw. Backward Stochastic Equations drugiego rzedu.



