
Piotr Szymański

Wyższa Szkoła Gospodarki w Bydgoszczy

E-mail: galant@mat.uni.torun.pl

Estymacja parametrów wielowymiarowych rozkładów

α–stabilnych sferycznie niezmienniczych

Celem wykładu jest prezentacja estymatorów parametrów rozkładów α-stabil-
nych sferycznie niezmienniczych.

Definicja. Rozkład wektora losowego ξ = (ξ1, . . . , ξd) nazywamy α–stabilnym

sferycznie niezmienniczym, jeżeli funkcja charakterystyczna ŝd,α(t) tego wektora
ma postać

ŝd,α(t) = exp(−σα|t|α), α ∈ (0, 2], σ > 0, t ∈ R
d.

Liczba α nosi nazwę indeksu, natomiast σ pełni rolę parametru skali.
Funkcja charakterystyczna rozkładu jest absolutnie całkowalna, więc rozkła-

dy te mają ciągłe gęstości. Niestety, poza dwoma przypadkami nie jest znana jej
dokładna postać. W trakcie wykładu omówiony zostanie algorytm numeryczny
aproksymacji funkcji gęstości.

Do estymacji parametrów α i σ użyty zostanie oparty na metodzie momentów
estymator Zolotareva oraz jego modyfikacja. Udowodnione zostaną podstawowe
własności tych estymatorów oraz wskazana przewaga wersji zmodyfikowanej nad
klasyczną.

Znajomość algorytmu na aproksymację gęstości pozwala użyć metody najwięk-
szej wiarygodności. Zmodyfikowany estymator Zolotareva zostanie wykorzystany
do zainicjowania estymatora największej wiarygodności. Na zakończenie zaprezen-
towane zostaną własności tak skonstruowanego estymatora.

Analiza porównawcza przedstawionych estymatorów posłuży do wydania prak-
tycznych rekomendacji na temat szacowania nieznanych parametrów rozkładów
α-stabilnych sferycznie niezmienniczych.
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