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Pewne zagadnienia gladkosci
w przestrzeniach Orlicza i Musielaka-Orlicza

W pracy zostaly oméwione i porownane kryteria gtadkosci ciggowej przestrzeni
Orlicza i Musielaka-Orlicza wyposazonych w norme Orlicza.

Niech X* oznacza przestrzen sprzezong do przestrzeni X, a S(X) sfere jed-
nostkowa w X.

Definicje. Funkcjonal F' € S(X*) nazywamy funkcjonatem podparcia w punk-
cie z € S(X), gdy f(x) = ||z|| = 1.

Punkt X € S(X) nazywamy punktem gladkosci przestrzeni X, gdy istnieje
doktadnie jeden funkcjonal podparcia w tym punkcie.

Przestrzen X nazywamy gladkq, gdy wszystkie jej punkty rézne od zera sa
punktami gtadkosci.

Funkcje ® : R — [0,00) nazywamy funkcjg Orlicza, gdy przyjmuje wartosé
zero tylko w zerze, jest ciagla w zerze, lewostronnie ciagla na calym zbiorze R,
wypukta i parzysta na R, oraz nie jest identycznie réwna zeru.

Funkcje Musielaka-Orlicza (ciagowa) okreslamy jako ciag (®;)5°, funkcji Or-
licza ®;.

Na przestrzeni [° wszystkich ciggéw rzeczywistych definiujemy wypukty funk-
cjonal Ip wzorem Ip(z) = Y ;o) ®(z;) [lo(z) = Y oo Pi(w;)] dla kazdego x =
(QZ'Z) e V.

Przestrzen Orlicza [Musielaka-Orlicza] okreslamy przy uzyciu odpowiedniego
funkcjonatu I nastepujaco:

1§ = {x €l’: Is(\z) < co dla pewnego A > 0}.

Przy wyposazeniu tej przestrzeni w norme Orlicza dana wzorem Amemiyi
1
3 =inf —{1+Is(k
201§ = inf {1+ o (k)

jest ona przestrzenia Banacha.

W twierdzeniach pokazano warunki okreslajace gtadkos¢ catej przestrzeni.
Uwypuklono role pewnej interesujacej z punktu widzenia interpretacji geometrycz-
nej funkcji Ilg. Pozwolito to na petniejsze poréwnanie kryteriow w obu przestrze-
niach.



