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Punkty ekstremalne w przestrzeni dualnej
do przestrzeni Musielaka-Orlicza

W pracy zostaly pokazane kryteria okreslajace punkty ekstremalne dla prze-
strzeni dualnej do funkcyjnej przestrzeni Musielaka-Orlicza. Podstawowe pojecia
wystepujace w pracy scharakteryzowano ponize;j.

Niech X* oznacza przestrzen sprzezona do przestrzeni Banacha X, B(X) kule
jednostkowa a S(X) sfere jednostkowa w X.

Niech A bedzie wypuklym podzbiorem przestrzeni X. Punkt x € A nazywamy
punktem ekstremalnym zbioru A, gdy dla dowolnych y, z € A réwnosé z = (y+2z)/2
implikuje y = z.

Przestrzen X nazywamy $cisle wypukiq, gdy zbiér wszystkich punktow eks-
tremalnych kuli B(X) jest réwny sferze S(X).

Funkcjonal f € S(X*) nazywamy funkcjonalem podparcia w punkcie z €
S(X), gdy f(z) = [|=]| = 1.

Dla dowolnej funkcji Musielaka-Orlicza ® definiujemy na L° funkcjonal Iy
wzorem Ip = [ ®(t,z(t)) dp.

Przestrzenn Musielaka-Orlicza okreélamy jako zbiér elementéw x € LY, dla
ktérych Ip(Ax) < 400 przy pewnym A > 0 zaleznym od .

W przestrzeni tej wprowadzamy tzw. norme Luremburga postaci

|z|le = inf{\ > 0: Is(x/N) <1}

lub norme Orlicza dang wzorem Amemiyi
1
O .
= inf —{1+ Is(kx)}.
2§ = inf +{1+ Io (ko))

Przy kazdej z tych norm przestrzen Musielaka-Orlicza jest przestrzenia Bana-
cha.

Kryterium uzyskane w pracy wykorzystuje dekompozycje funkcjonatu w prze-
strzeni dualnej oraz wtasnosci pewnego modularu wypuktego okreslonego na czesci
regularnej i singularnej funkcjonatu.



