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Estymacja współczynnika wzrostu
dla złożonych procesów Poissona

Rozważamy złożony proces Poissona lub, ogólniej, proces Lévy’ego X(t) z dodat-
nimi, ograniczonymi skokami. Problem polega na estymacji „współczynnika wzrostu”
µ = EX(t)/t z zadaną precyzją względną, tzn. na znalezieniu estymatora µ̂ takiego,
że P(|µ̂−µ| < µε) ­ 1−α, dla danego parametru precyzji ε i parametru ufności α, na
podstawie trajektorii X(t) dla 0 ¬ t ¬ T . Taki estymator musi być sekwencyjny, tzn.
długość T obserwowanej trajektorii musi być losowym momentem zatrzymania. Za-
kładamy, że górne ograniczenie na wielkość skoków jest znane (powiedzmy, równe 1).
Konstruujemy estimator µ̂b = b/Tb, gdzie Tb = min{t : X(t) ­ b}, dla odpowiednio
dobranego b = b(ε, α). Pokazujemy, że ten estymator jest „niemal optymalny w naj-
gorszym przypadku” w pewnym asymptotycznym sensie, dla ε→ 0 i α→ 0. Okazuje
się przy tym, że „najgorszym przypadkiem” jest proces ze skokami 1, tzn. proces
Poissona z intensywnością µ.
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